
 

 

 
 
 
 

     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 : تعريف اتصال دالـة عند نقطـة )
إذا كانت الدالــة د معرفة علي فترة وكانت تنتمي 

  : إلي هذه الفترة فــإن

 )ا(د) = ï( د؛ أ؛ظ: ه س    إذا وفقط كان ا متصلة عندد 
 

 الآتیة عند النقط المبینة  كل من الدوالأبحث اتصال :مثال
   ٠ > ï      ، ٦ + ٢ï                       غ١

                                                                                                                                                                                                  
 

 

                          ï@            ،   ï > ٠  
  ٠ = ï عند      

 ــلــالحـ                       
Aلان الدالة غير معرفة عند{ ليس لها وجود) ٠( د 
 ï = ٠   {G B الدالة غير متصلة عند ï = ٠  
 

١ -@ï                          غ۲  
 ï - ١        ، ï  } ١  

 
 

                                                      ٣  ،                 ï = ١ 
 ١ = ï عند        

 ــلــالحـ                       
A٣) = ١( د  C ♠  

A د      زه)ï( = زه      ï@- ١
 ï - زه = ١    ï + ١  

                     =٢ = ١ + ١   C ♠♠ 
A                          (د      زه {) ١( دï(  

 

                    B الدالــــة غير متصلة عند ï = ١  

 
 
 
 

 

  : تعريف

  [     ، ب ا]  ]  معرفة علي الفترة  د  إذا كانت الدالـة 

إذا كانـت متـصلة عنـد        ] تكون متـصلة علـي      د   فإن  
 نقطة تنتمي لهذه الفترة  كل 

 

    ب ا [] فة علي الفترة  معر دإذا كانت الدالـة ،     [ 

 : إذا تحققت الشروط الآتية ] تكون متصلة علي  د فإن
 [     ، ب ا]   متصــلة علي الفترة  د ● 

  ●)ï( د؛ أ؛ظ: ه س   ) = ا( د  أيامن اليمين عند متصــلة د ● 

  )ï(د؛ظ    [ ؛: ه س   )= ب(د   أيب  عنداليسارمن  متصــلة د● 
 
 

 

  والتي تكون علي الصورة:  يرات الحدوددوال كث 

   ذï      ت ا + .......+  @ï        ثا   +    ï       زا +       ظا) = ï(د

     Û  أو فترة تعريفها   ح وتكون متصلة علي  
 

  ٣ - ٥ï +@ï = (ï( د●          
           Û ح دالة كثيرة حدود متصلة علي  

 

   والتي تكون علي الصورة   :الدالــــة الكسرية 

)= ï(د
 ذï      ت ا + ....+ @ï        ثا  +   ï       زا +      ظا

 ذï      ت ب + ....+ @ï       ثب   +  ï     ز ب+      ظ ب 
   

Û  ماعدا عند أصفار المقام   ح وتكون متصلة علي 

) = ï( د●         
 ï + ٢
 ï + ١         

           Û  ١- {–  ح  متصلة عليكسريةدالة{ 
 

 الدوال المثلثية : 
  ح متصلة علي  ïجــا ) = ï(د : ـة الجيبدالـ  ~ ا

 

           ح متصلة علي ïجـتا ) = ï(د :  التمامجيبدالة  ~ب
 

    ïظــا ) = ï(د : الظــلدالـــة  ~ج

 = ï:ï{-   ح متصلة علي
'

  }  ص gن ، ن ط+ ٢ 

  الثانويالثالث الاتـــصال   التفاضــل

   إذا تحققــت ا  = ï  متــصلة عنــد د  تكــون الدالــة
 : الشروط الثلاثة الآتية 

  الدالة معرفة عند  ï =لها وجود ) ا( دأي أن  ا             

     د؛ أ؛ظ: ه س )ï   (لها وجود  

     د؛ أ؛ظ: ه س )ï = (د)ا ( 

 

) = ï(د
 

 ) = ï( د
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  كل من الدوال الآتية عند النقط المبينة ابحث اتصال
 

 د)ï = (ï@+ ï - عند        ٣ï = -١  
 ــلــالحـ                       

A١- (+@)١-) = (١-( د (– ٣- = ٣  C) ١ ( 
A      د؛لج؛   ز ؛ظ   : ه س)ï = (    ؛لج؛   ز ؛ظ: ه س  ï@+ ï - ٣ 

                  ) = -١- (+@)١ (– ٣- = ٣  C) ٢( 
      ) ï(د؛لج؛   ز ؛ظ   : ه س    ) = ١-( دB)  ٢(، ) ١( من  

   B   الدالــــة متصــلة عند ï = -١ 
 

د )ï = (
ï@+ ٨

 ï - عند                ٢ï = ٢  

 ــلــالحـ                       
Aد )ï (ة عندــرفــغير مع ï = ٢  
B  د)ï (غير متصلــــة عند ï = ٢ 
 
               ï@+ ١   :  ï X ١  

                                ١ = ïعند                     ) = ï(د  

                    ٢ ï    :      ï > ١ 
 ــلــالحـ                       

A ٢ = ١ + ١) = ١(د   C ♣ 
  ٢ = ١ + ١=   ١ +@ï   ز؛    ع ؛ظ ؛  : ه س    ) = ؟١ (د

 ٢= ١ × ٢ = ٢ï ؛    ز؛ ؛    بي ؛ظ  : ه س    ) = ~١ (د

A   ١ (د) = ؟١ ( د~ = (١  B د      زه)ï ( =٢ C♣♣ 

 )ï(د      زه) = ١( دB    ♣♣ ،  ♣ من  
 

   B   الدالــــة متصــلة عند ï = ١ 

د )ï = (ï ئ   ï - عندما    ١ +  ئ  ٣ ï = ٣  

 ــلــالحـ                       
                     ï)ï  - عندما    ١ +) ٣ ï X ٣  

 Bد )ï = (        
                     ï)-ï  + عندما   ١ +)  ٣ ï > ٣ 

 

B   ٣ – ٣   (٣) = ٣( د  (+ ١ = ١    C) ١ ( 
 

 ١= ١ +) ٣ -  ï(ï  ؛    ع؛ظ؛     ح: ه س    ) = ؟٣ (د

ظ؛      ح: ه س    ) = ~٣ (د   ١=   ١ +)  ٣ +  ï)-ï ؛ ؛    بي ؛

A  ٣ (د) = ؟٣ ( د~( =١  B د   ح     ه)ï( =١ C) ٢  (   

  ٣ = ï الدالــــة متصــلة عند) ٢(، ) ١( من
 

            ٢  جـاï 
 ï  - جــتاï   ï  } ٠  

 

                !                           ï = ٠ 
 

  ٠ = ïعند             
 ــلــالحـ                       

 ) ١ (C   !) = ٠(د

A د   ظ  ه)ï( = ظ  ه   )
 ٢ï  جـا
 ï - جــتاï ( 

 ) ٢ (C ١ = ١ – ٢ = ٠جــتا  - ٢  =                
 )ï(د   ظ  ه {) ٠( دB)     ٢(، ) ١( من

   B   صــلة عند مت غيرالدالــــة ï = ٠  
 

   

                 
  " ٢ "+ ï؟   - " ٢" -" ٣ï؟ 

ï - ٢  ï  } ٢  
 
 

                ٣                                     ï = ٢ 
  ٢ = ïعند          

 ــلــالحـ                       
A٢( د = (٣  C) ١ ( 

A د   ث  ه)ï( = ٣؟    ث  هï "- "؟   - " ٢ï +" ٢ "  

ï - ٢   

 بضرب البسط والمقام في مرافق البسط

B  ٣؟    ث  هï "- "؟   - " ٢ï +" ٢ "  

ï - ٢   × 

           
" ٢ "+ ï؟+   " ٢" -" ٣ï؟ 
   " ٢ "+ ï؟+   " ٢" -" ٣ï؟  

 ٢    ث  ه= 
 )٢ (C  !=   " ٢ "+ ï؟ +  " ٢" -" ٣ï؟   

 )ï(د   ث  ه {) ٢( دB)     ٢(، ) ١( من
 

B   متصــلة عند غيرالدالــــة  ï = ٢  

) = ï(د
 

) = ï(د
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 التي تجعل كل من الدوال الاتية كأوجد قيمة   )
 :متصلة عند النقطة المبينة أمام كل منها 

  
                  ï@+ ك    :  ï X ٢  

                                ٢ = ïعند                     ) = ï(  د

                   ï + ٣    :     ï > ٢ 
 ــلــالحـ                       

A عند  متصلة دï = ٢  B(د   ث  ه) = ٢( دï(  
 )~٢ (د) = ؟٢ (د) = ٢( دأي أن        

 

A ٢(د = (ك  + ٤  = ك +@٢   C) ١ ( 
A (؛ ؛    بي ؛ظ    ث   : ه س    ) = ~٢ (دï   +  ٣ = (٥   C) ٢ ( 

  ١ = ك B         ٥ = ك  + ٤  B)     ٢(، ) ١( من
 

  

                        ٣ï@- ٨ï - ٣
 ï - ٣     ï  } ٣  

 

 ٣ = ï                          ك                                       
 ٣ = ï عند  

 ــلــالحـ                       
A عند  متصلة دï = ٣   B(د    ح    ه) = ٣( دï(  
A٣( د = (ك C) ١( 

A د    ح    ه)ï( = ٣    ح    هï@- ٨ï - ٣
 ï - ٣  

 

 )٣ - ï()١ + ٣ï (    ح    ه =
 )ï - ٣(  

 ) ٢ (C ١٠ = ١ + ٩ = ١ + ٣ï    ح    ه =

 ١٠=  ك B    ) ٢(، ) ١( من      
 

 

١ - ٢ïجــتا                      
ï@   ï  } ٠  

 

 ٠ = ï                    ك                                  
 ٠ = ï عند  

 ــلــالحـ                       
A عند  متصلة دï = ٠   B(د   ظ  ه) = ٠( دï(  
A٠( د = (ك  C) ١(  

A د   ظ  ه)ï(=  ٢جــتا    ظ  هï - ١
ï@  

١ - ï@جـا -ï@جــتا   ظ  ه =
ï@ = جـا٢ -   ظ  ه@ï 

ï@ 

  س   ظ  ه ٢-= 
 ïجـا
ï  ٢ -=  ٢ص   C) ٢ ( 

    ٢ -=  ك B)     ٢(، ) ١( من      
 ابحث اتصال الدالـــة  

                  ٥ï - ١-         ٢ Y ï Y ٣  
  ٥ < ï < ٣           ٤ +@ï = (     ï(د

                  ï@- ٥            ٣ Y ï > ٧  
 ــلــالحـ                       

É د)ï (٧ ، ١- = [ ] معرفة علي الفترة ]  
  : ولكي نبحث اتصالها في هذه الفترة نبحث

  : اتصالھا في الفترات: أولاً 
      [-٣ ، ١ ]  & [٥ ، ٣ ]  & [٧ ، ٥]  
  [ ٣ ، ١- ] متصلة علي الفترة ٢ - ٥ï) = ï(د ●
  [٥ ، ٣ ] متصلة علي الفترة ٤ +@ï= ( ï( د●
  [٧ ، ٥ ] متصلة علي الفترة  ٣ -@ï = (ï( د●

  ٣ = ï اتصالھا عند: ثانیاً 
 ) ١ (C  ١٣ = ٢ – ١٥ = ٢ – ٣ × ٥) = ٣(د
  ١٣ = ٤ + ٩ = ٤ +@ ï ؛    ع؛ظ ؛     ح  : ه س  ) = ؟٣ (د

      ١٣ = ٢ - ١٥ = ٢ - ٥ï ؛ ؛    بي ؛ظ؛      ح: ه س    ) = ~٣ (د

A٣ (د) = ؟٣ ( د~(   B د   ح     ه)ï( = ١٣ C) ٢( 

  ٣ = ï الدالــــة متصــلة عند) ٢(، ) ١( من
 ٥ = ï اتصالھا عند : ثالثاً
 )١ (C ٢٢ = ٣ – ٢٥) = ٥(د
  ٢٢  = ٣ - ٢٥ = ٣ -@ï ؛    ع؛ظ؛      لأ: ه س    = ) ؟٥ (د

ظ؛     لأ : ه س    ) = ~٥ (د      ٢٩ = ٤ + ٢٥ = ٤ +@ï  ؛ ؛    بي ؛
 

A٥ ( د{) ؟٥ ( د~( 
  B د  لأ      ه)ï( ليس لها وجود C)٢ ( 

  ٥ = ï  متصــلة عند غيرالدالــــة) ٢(، ) ١( من
 ١- = ï اتصالھا عند : رابعاً
  ٧- = ٢ – ٥ - ) =١-(د

    ٧-=  ٢ - ٥ï ؛لج؛   ز ؛ظ   : ه س    ) = ï(د؛لج؛   ز ؛ظ   : ه س    

     B  الدالــــة متصــلة عند ï = -١ 

B ٥ {- [ ٧ ، ١-[   الدالة د متصلة علي الفترة{                 

) = ï(د
 

) = ï(د
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 ï  ظــا

 ï      ، ï  } ٠  
 

                                         ٢               ، ï = ٠ 
  ٠ = ï ابحث اتصال الدالــــة عند

 ــلــالحـ                       
A٠( د = (٢  C) ١( 

A د   ظ  ه)ï(=  ظــا   ظ  ه  ï 
 ï  = ١ C) ٢( 

 )ï(د   ظ  ه {) ٠( دB)     ٢(، ) ١( من
   B   متصــلة عند غيرالدالــــة  ï = ٠ 

  د اللذين يجعلان الدالة  جب ،  أوجد قيمتي            
 : حيث   ح متصلة علي                
                ï + ١       ،               ١ > ï > ٣  

 ) = ï(د
               ï@+ب ï + ج   ، ï g [٣ ،١] -  ح  
 ــلــالحـ                       

   ٢= ١ +  ï ؛    ز؛    ع ؛ظ  : ه س    ) = ؟١ (د

  ج +ب  +١=  ج + ï ب+@ï؛    ز؛ ؛    بي ؛ظ  : ه س    ) = ~١ (د

A الدالة متصلة              B١ (د) = ؟١ ( د~ ( 
B ٢  = ج +ب  +١         B ١=     ج + ب C) ١ ( 
 ج +ب ٣ + ٩=  ج + ï ب+@ï؛    ع؛ظ ؛     ح: ه س    = )؟٣ (د

     ٤ = ١ + ï ؛ ؛    بي ؛ظ؛      ح: ه س    ) = ~٣ (د

A الدالة متصلة              B٣ (د) = ؟٣ ( د~ ( 
B ٢  = ج +ب  ٣+٩     B ٥ -=     ج +ب ٣ C) ١ ( 

  ٣ -=   ب B    ٦ -=  ب ٢) :  ٢ (من) ١ (بطرح
  ٤ = ج B    ١ = ج + ٣ -) : ١ (بالتعويض في

 
 فأوجد  ١ = ï متصلة عند د إذا كانت                 

  ا قيمة الثابت                             
                  ï@- ٣ï - عندما     ٥   ï > ١  

  ١ =   ï عندما                          ا) =     ï( د
                   ٤ - ï               عندما ï    < ١  

 ــلــالحـ                                
 
 

 
 
 

 ابحث اتصال كل من الدوال الآتية عند النقط المبينة

د )ï = (ئ - ٥   ï - عندما      ئ  ٣ ï = ٣  
 

                
ï^- ١ 

 ï%- ١              ï > ١  
 

                    
 ٦

 ٤ + ï              ï X ١  

  ١ = ï عند      
   

                    
 ï ــا ج
 ٢ï           ،ï  } ٠  

 

                                !             ،    ï = ٠ 
  ٠ = ï عند  
 

 ï  ،     ï  Y جــتا +  ï                  جــا
'

 ٢  
 

  > ٢ï       ،     ïــتا  ج+ ٢                 
'

 ٢ 

 = ï عند  
'

 ٢          

 التي تجعل كل من الدوال الاتية       ا أوجد قيمة    )
 :متصلة عند النقطة المبينة أمام كل منها 

   

                  
٢ -" ٣" +" ï؟ 

ï@ - ١ ï            } ١ 
 

 ١ = ï                            ا                    
 } ' = ا Å                      { ١ = ïعند          
   

                 
)٣ - ï(  جــا

 ٢ï - ٦          ،ï  } ٣  
 

 ٣ =  ï           ،   ا                 
 } ! = ا Å{                          ٣ = ï عند  
 ل الدالة ابحث اتصا 

                 ï@- ٢-              ١ Y ï Y ١  
  ٣ < ï < ١              ١ + ٢ï) =     ï(د

               ٣ï  - ٣              ٢ Y ï > ٦ 

٢٠٠١  
) = ï(د تذا كانإ
 

٢٠٠٤  

 ) = ï(د
 

 ) = ï(د
 

 ) = ï(د
 

) = ï(د
 

 ) = ï(د
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